Relazione sulla Memoria © I principii della Geometria.
di Posizione composti in sistema logico-deduttivo ,

del Prof. M. Pirr

Questﬂ Memoria contiene 'analisi delle idee e delle propof
sizioni fondamentali della Geometria 'di Posizione.

L’analisi degli enti che si incontrano in una sclenza qua-
lunque porta a classificarli in due categorie: enti primitivi ed
enti derivati. Gli ultimi possono essere- definiti con definizioni
nominali. I primi non possono essere in tal modo definiti; essi
sono suscettibili di interpretazione arbitraria entro i confini 8s-
segnati dalle proposizioni primitive (assiomi o postulati).

I’A. assume due sole idee primitive, quelle di puntfo, e di 3
congiungente due punti. La parola punfo & sempre seguita dal
termine proietfivo, avendo I'A. in mira di trattare cib che col &
questo nome si intende in Geometria proiettiva. :
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Con queste due idee primitive I'A. definisce i varii termim
figurano nella Scienza considerata. Comincia con aleuni ter-
 mini, q_uah figura ., * giacere ., © eguale ,, ecc. strettamente
neora collegati alle idee di logica pura. Passa in seguito a de-
| gnire il piano; e e introduce il gruppo armonico mediante il qua-
rangolo di Mubius.

Coll'aiuto del gruppo armonico I'A. definisce il segmento
prme!,tno determinato da tre punti distinti e, #, ¢ d'una refta.
Fsso & il luogo dei punti armonict di & rizpetto ad una coppia
' di punti armonici rispetto ad @ e ¢

. Col mezzo del segmento proiettivo I'A. nel § 7 definisce la
rase © ordine naturale dei punti d'una retta ., g]] * ordini con-
cordi , ed infine arriva a definire 1 due versi d'una retta. L'in-
tere;-santc risultato, che l'idea del verso d'una retta si possa
scomporre nelle sole idee fondamentali da cui parte I'A., ¢ qui
sposto per la prima volta.

Seguono le definizioni del triangolo proiettivo, delle tras-
formazioni segmentarie, ece. fine allo spazio asscluto.

Le preposmom della Geometria di Posizione sono classifi-
cate in proposizioni primitive (assiomi o postulati) e teoremi.
L'A. enuncia i postulati man mano ne sente il hisogno. Si scorge
cost da quali postulati dipenda ogni proposizione. Ad es. per
 dimostrare il teorema di Staudt ne sono necessarii 18; I'ultimo
& quello della continuitii. L'A. dimostra infine I'indipendenza di
_ogni singolo postulate dai precedenti.

Da pochi anni si sono intrappresi studii nell’indirizzo in cui
8i & messo il Prof. Pieri. Prima si faceva, nei principil di Geo-
metria, ampio uso dell'intuizione spaziale, sia nella definizione
- degli enti che nella dimostrazione delle proposizioni. E, laseiando
.m disparte ogni questione didattica, & cosa della pil grande
. Importanza scientifica il riconoscere quante idee ci basta pren-
: dere dall’ intuizione spaziale, e quali proprieth di queste idee
- basta affermare, affinche si possano in seguito, senza pin ricor-
- rere all'i intuizione, comporre le altre idee e le altre proprieta.
Ogm riduzione nel numero delle idee primitive e dei postulati.
-~ ogni loro nuova decomposizione & sempre un risultato interes-
: sf"ﬂte in s come veriti pura; esso potrd pure avere applica-
; zioni all'insegnamento. -

: Fra gli Autori che primi intrappresero un siffatto lavoro va
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citato il Pasci; questi parte dalle idee di punto e di Seﬂ’mentg
quali si pvesent'mo in (reometria elementare; con essi compo
pitt altre idee geometriche; ma nuove idee primitive deve PDI
ancora introdurre per finire la sua trattazione.
Il Pieri invece si propone di analizzare direttamente le 1:133
della Geometria proiettiva, come una scienza a s&, e non cop.
siderandola quale un prolungamento della Geometria elementar,
Gli enti primitivi, e gli assiomi che ne enunciano le propriets,
¢ da cul parte I'A., hanno proprieth invariantiva per proiezione
e per dualith. I varii Autori, da Staudt in poi, che cosi infeserp
la Geometria proiettiva, introdussero nei loro lavori pili entj
non definiti. T sigg. Fano (a. 1891) ed Enriques (a. 1894) espres-
sera tutti 1 concetti della Geometria proiettiva mediante tre
soli: punto, retta, e verso d'una retta, v
Il Prof. Pieri, in una serie di lavori gia pubblicati su]ln
stesso soggetto, provd come coi due primi concetti si possane
esprimere molte idee della Geometria proiettiva. In questo la-
voro Egli arriva a scomporre pure lidea del verso d'una retta,
nelle idee primitive precedenti, e a dimostrarne le proprieta
coi soli postulati di configurazione, senza ricorrere a propriets
di connessione. .
Parecchie delle trattazioni contenute in questo lavoro sono
del tutto nwove. E se U'A. per necessith dovette csporre dap-
prima alcuni del risultati gia ottenufi, in questa esposizione tali
risultati acquistano in semplicith e perfezione, e spesso li com-
pleta con nuove teorie. _
1l lavoro & condotto in ogni sua parte con tutto quel rigore
di logica, sia nella sostanza che nella forma, il quale & neces-
sario in questioni ove volontariamente non si fa uso dell'intui-
zione. Fsso contiene gran copia di risultati, frufto di perseve-
ranti studii e caleoli. L'importanza del lavoro induce i Commissarii
a proporne la lettura e la stampa nelle Memorie dell’Accademia.

E. I’Ovrpro,

C. SEGERE. ‘
(r. Peaxn, Relafore.
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