LETTURE

RELAZIONE sulla Memoria del Prof. Ricearpo DE PaoLis, inti-
tolata: Le corrispondenze prajettive nelle forme geometriche
fondamentali di 17 specie.

Fra le produzioni scientifiche pih meravigliose del secolo che
volge al tramonfo, & certamente da porsi la geometria projettiva,
quella che 1'Haxxetl chiamd Ja strada regia della Matematical
Essa, dopo aver cominciato. ad organizzarsi in un-corpo di scienza
per opera della scuola francese del primo quarto di secolo, e spe-
cialmente di Poxceter, ba poi, grazie a sommi matematici di
varie nazioni, esteso rapidamente ed in modo mirabile il campo
e gli stramenti delle sue ricerche.. Dalle curve ‘e superficie di
29 ordine, dalle projettivita, & progredita allo studio delle curve
o superficie di ogni ordine, delle corrispondenze algebriche qua-!
lungue, di innumerevoll nusve specie di enti. A cid han contri-’
buito, potentemente tanto i metodo sintetico quanto l'analitico;
ed anche la gara che in certi periodi vi fu tra essi, e che al-f
ternativamente condusse i partigiani dell'un metodo o dell’altro’
ad escogitare del mezzi di ricerca z‘attl A raggiungere o sorpas-
sare 1 risultati degli avversari.

.Ormai non & pin neecessario di star a rilevare 1 vantaggl
propri dell'analisi e della sintesi geowmetrica, e la utilitd e quasi:
necessitd che ne. consegne pel progresso della geometria, di-va-'
lersi di entrambe. Cio perd non & in contrasto con lidea di fare
una geometria projettiva pura, ciod svolta con metodo esclusi-
vamente sintetico, senz’alcun uso di coordinate e di principi ana-
litici. Come gia fu rilevatd pi volte (anche da noi}, questo pro=.
blema, oltre ad dvere per se stesso un’'alta importanza scientifica
ea condurre :ad una pilt completa illaminazione delle proprietd’
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ﬁegh enti geometrici, & stato ed & tuttora utilissimo per cid che,
wseludendo gli altil strumenti, viene ad esigere un perfezionamento
40 quelli di cui si vale il metodo sintetico. — Allo stesso modo
fra 1 grandi progressi recenti dell’analisi, che tanto hanno con-
fribuito ad accrescerne il rigore, wi & stata la sua purificazione,
#5se 1o dimostrazione dei suoi principi fondamentali mrnpendente
‘Fa certe. rappresentazioni geometriche: le quali, se - glovavano a
'-gerldbfh pit intuitivi, avevano perd Vinconveniente di basarsi su
_Fogtu.];ﬁ.tl non necessari all’analisi, o (quel che & peggio) su con-
dotti -non rigorosi. Si potrebbe dire che in alcuni punti la trat-
%ﬁi:}ne simultanea dell’analisi con la geometria produceva una
“dannosa confusione. Stabiliti invece in modo puramente analitico
“rigoroso quei principi fondamentali, si pué ora applicarli con
ﬂcuzezm anche alla .geometria. Ovvero, ritornando al pmblema
*della geomctrm pura, si possono cercare, guidandesi sun quelle
halitiche gia note, delle dimostrazioni thetlche del corrispon-
éenh printipi fondamentali geometrici. :

_Alla costruzione di una geometria projettiva essenzialmente
mtetma., furon dedicati gli sforzi di molti geometri, presso i quali
] perb il .concetto della purezza si presenta con grado diverso. Un
nmo perlodo, che si riferisce specialments alla geometria pro-
ettiva degli enti algebrici di 1° e 2° ordine, & rappresentato da
J""]atcr dalla citata scuola francese e In particolare da PoX¢ELET
CHASLI:.% e dall altro lato da. "\IoBlL% e STEINER e pm dal-

c.erche dei geometu nominati, e pi bpeclalmeute d1 S’rmmﬂ;
seomineid ad avere un prineipio di soluziene, od almeno una
i}i'eparazlone di questa, coi noti trattati del CrEMONA sulla teoria
sometrica delle curve e superficie algebriche, nei quali per altro
‘!cum prmczpl fondamentali son presi dall'algebra: come aud es.
,p;]ncllllu di Laug relativo ai fasci, il principio di corrispon-
ne neIIe forme scmplici {"‘}; ecc. I tentativi per liberare com-
'(':1 A questo propna:to, e trattandost di un principio che dovremo ancora
5Tﬂinal‘e Tripetutamente, ci sia eoncesso di porre qui una questione: B egli
19tl0 i’ attribuire, come semipre s fa (anche in recenti laveri storicd), af
4 Casgtes la seoperta di quel principio di corrispondenza? Non v'8 dubbio
hi ‘questo grande scienziato ha il merito di averlo pel primo formulato e
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pletmhente quelle teorie geometriche da ogni nozione analitiea
proseguirono poi, senza risulfati definitivi, fino a questi ultimi
anni, quando I"Accademia delle Scienze di Berlino pose ripetu-

dimostrato come un modo di proseders gemerals, rilevandone tutta l'impaor-
tanza, nella seduta del 27 gingno 1834 dell'Acaddmie des sciznees [Comptes
Rendus, i, 58, p. 1175); ¢ poco prima nelle sue lezioni alla Sorbonne del 18363-64
{zecondo quanto egli stesso as3erizce poi pella nota alla pag. 821 del t 63
dei Comptes Renduns), Ma cid che va rilevato si & che gil tre anni prima il
D Jonguitaes nella Nota Théordmes gendraur concernant las courbas géo-
mériques planes dun ordre quelcongue (Journal de Mathém., 2. sér. t. 6,
pag. 113; 1861) ed il Cremona nell Introdusione ad wna leoria geometrica delle
puree piane { Memorie Ace. Bologna, 1% ssr. f 12; {881} facevano molte appli.
cazioni dello stesso principio, specialmsnte alla daterminazione degli ordini
di luoght geometrici (senza enunciarlo in ganerale, ma accannandone in ogni
eazo speciala la breve dimosirazions analitiea). Veggasi anche gnanto accenna

il JonquibRes in nota a pag. 872 del t.63 dei C, R., rilevando che il Crevows

gli aveva comunicata per lettera una dimostrazione basala appunto su guel
principio: « s'il fallait eciter quelqu'un & ce sujst ce zerait M. CREMONA 0,
Aleuni, — e lo stesso Cwasies in qualehe punto dalla polemica col Joxquitres
{relativa alla prioritd nell'introduziona degl’ indici o caratteristiche di una cot
di curve piane) svoltasi nel t. 63 dei C. R., ed alla quala si riferiscono ap-
punto la due pracedenti citazioni di quel vol, (polemica in cul & singolars,
essendosi nel 18661 di vedsre che lo CHasLes considera quasi come privo
di valore perchd evidentz il lemma, adoperato dal Jowguitres nella citata
Nota del 1861, a poi nei Théordmes fondameniausg, ete. del Giornals di mat,
t. IV, 1866, pag. 43, secondo cui nell’equaziona delle curve di una oot alge-
brica i eoefficionti sarebbero sempre funzioni razipnali di un parametrol) —
vogliono giustificars Vattribuzione esclusiva del principio di eorrispondenza
allo CrsaLes basandosi sulla comunicazione del 24 die. 1833 (C. R. t 41,
pag. 1097) ¢ Principe ds corvespondance entre deww oljeis varinbles, qui
peul dtre dun grand usage en Géomérie ».- Ma il principio di cui qui s
tratta (ed al quale il JongeiBres poco dopo, sotto il nome di principe de
correspondance anharmonigue, dedicava il Cap. 4° del Melanges de géomélrie
pure 1856) consiste, come ben =i sa, nel fatto che una corrispondenza alge-
briea {1, 1), od (I, 2) fra due forme semplici non & altro che una proistiinitd
fra le forme stesse, ovvero tral'uoa forma ed una involuzione ordinaria del-
Ialtra. Si tratia dungue delia struttura della coreispondenza; e non del nu-
merp degli elementi unili, come nel principio di corrispondenza formulato
poi nel 1864: nd la detta comnnicazione del '35 contiene aleun indizio che
1o CHasLga intravvedesse fin d’allora Vutilitd di considerare corrispondenze
algsbriche d'indici qualunque (non & neppur riportata la rappresentazione
analitica dells due corvispondenze (1, 1), (1, 2), che poteva servirs alla dimo-
strazione del prioeipio, e che poi bastava generalizzare per giunzers al prin-
cipio del '64), B del resto, se lo CHasLEs avesse posseduto fin d’allora il
principio generale di corrispondenza, sl pud asserire con sicurezza che non
avrebba lasciato trascorrere otto anni senza mai farne applicazioni e pem=

e aate i
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tamente pel premio S1eINER (da conferirsi nel 1884 e nel 1886)
appunto il tema di fare una teoria puramente geometrica delle
urve e superficie d'ordine qualunque (*); ed il concorso fu vinto
aun gmmne geometra, ErNEsT0 KoTTER, con un layore (*¥)
'] ‘IWI“ 1a detta teoria geometrica & svolta, od almeno avviata,
+]e curve piane. In pari tempo perd, ed indipendentemente
al detto conoorso, il Prof. De Paouns, il quale (secondo che ay-
erte pell'introduzione al lavero intorno a cul dobbiamo riferire)
fugia da parecchio tempo aveva indirizzato i suoi studi allo
copo di rendere la geometria indipendente dall’analisi, risolveva
'égmplehmemc il problema » ;3 e prima della’ pubblicazione della
emorin del KBTTER pm«entmm alla R. Accademia dei Lincei un
anoseritto contenente i suol risultati.

wur ] impresa a cui il prof. DE Paowis si accinse & pit mupm
4he ‘mon sia il tema dell’Accademia Berlinese; e del resto, perché
Jatrattazione di questo risultasse pit completa e luminosa, era
ﬁ?éa’oiaporthao prender le mosse un po’ da lomtano, eioé dai

%0"1};1" eanno nei suoi lavori; nd aveebbe taciuto nella citata nofa a
o 821 del t. 63 dei C. R., nella quale invece (come gik dicemmo) si li-
ﬁnta Y nemmma }a nota del ’64 8 Ic lezioni del 1863-631 ;

feuni: ge{)'metri guello elod che a risolvere pispamente il detto problama
ia necessario di sostituire agli elementi imaginari, punti, relte, ecc., che
fanno sulle curve, superficie, . .. algebriche, degli enti reali, Cid non pare
ugg@ . 81 sa bgne che la I-:ucurmne « slamenti imaginari » sfa per indicare
rti enti perrnttamnute reali, coma quel]L considerati da StavoT od altri
Eu.vslent: ma non & necessario cha in tutti i ragionamenti si ricorra a
quaets rappresentazioni, Poichd il grande geometra Bavarese ha dimostrato
base ad esze che gli elementi imaginari hanno comuni con guelli reali
parte delle proprieth, noi possiamo fondarei a divittura su queste, ciod
possiamo partive dalla teoria di Staupr gih faita, senza pill curarci in ge-
EI‘&IB delle rappresentazioni reali, sicuri cha ogni volta che queste occor-
o Vara,mente, le potremo enunciars senz’altro. Cosl la curva o superfiels
lgebrica si pud ben considarara come un insieme i punti complessi, ai
uali bastard sostituive le imagini reall per avers :mmem&tamnntn delle
pprasentazioni reali dell’ente alzebrico.

dipnsy Grundsiigs sinar rein geametrischen Thear:s der algebraischen chenen:
Oiurven {Abhandlungen der k, Preuss, Akad. d. Wissenschaften 1887),
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fondamenti di tutta quanta la geometria. Cosi una prima parte,
la, pilt generale, della ricerca rlel DE PaoLis, consiste nella j;g_.ml
dei gruppi geometrici (come quelli composti dei punti di wung
linea, superficie, ecc.) ¢ delle corrispondenze che si possono st
bilire tra 4+ lovo elementi; e fu gia pubblicata, appunto cpp
questo titolo, tra le Memorie della Societd Italiana delle Sciengs
(t. 7% ser. 1I[, 1890). Essa contiene, tra altre cose di Analysis
situs, la teoria della convessione delle superficie, e delle dimg-
strazioni puramente geometriche di teoremi sulle corrispondenge
d’indiel finiti, e'spcria.lme:xtn continue, fra due o pib grappi di
punti (linee, superficie), i quali equivalgono a noti teoremi analitic
di VEIERSTRASS, CaNtOR, ecc. (*). 81 pud dire che quella Memoria
riguarda la parte della geometria che corrisponde alla feoria ge-
nerale delle funzioni. " Invece 1'atinale e quelle che le faranuo
segnito, corrispondono alla teoria delle funsioni algebriche: si
restringono ciod a trattare degli enti algebrici, rispettivamente
nelle forme (fondamentali) di 1 specie, e poi in quelle di specie
superiore. ‘

8i sa che nella geometria degli enti algebrici la parte che
si riferisce alle forme di 1* specie ¢ quella che serve di fon-
damento ed alla quale & sufficiente di applicare quei principi che
si-trattava di stabilire geometricamente. Cosi la teoria generale
della polarith deriva da quella particolare relativa alle forme
binavie; 1 teoremi sul numero del punti d’intersezione di curve
o superficie algebriche, come pure quelli sugli ordini delle curve o
superficie generate da fasci projettivi, od in vari altri modi, si trag-
gono dal principio di corrispondenza in una forma semplice; ece.
La parte duanque del suo lavoro che il prof. D Paortis presenta
alla nostra Accademia, e che appunto rignarda le forme di 1 specie,
& della massima importanza per gli enti algebrici; e, come s
vedrd, essa non solo ragsiunge pienamente il suo scopo partico-
lare, ma prepara altresi nel miglior modo le parti successive.

Fra le vie secondo eui si soglion generars le forme algebriche
di ordini qualungue mediante forime d’ordini inferiori, se ne posson
distinguere principalmente due: l'una condnce ad es. slla genera-
zione delle curve, superficie, ecc., mediante fasei projettivi di ordini

(*) Quei eap! dellz dsita Memoria che contengono proposizioni necessaria
per quella su cui riferiamo sono riuniti, come avverte A, in un altro scrlttﬂ
pubblicato nal t. 18 ser, 22 degli Acnali di Matematica (1380
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inferiori; l'altra a considerarle come fondamentali per una pola-
:'I‘iﬁ- 11 1° concetto, che deriva dalla generazione di StriNer delle
curve di 2° ordine, ccc., & quello che ha guidato il KéTrER nel
_guno layoro. 11 2% invece & la base della frattazione fatta - da
_STAUDT delle coniche e quadriche; e, se non errianio, & da 8550
che, con un'opporiuna gencratilzzlazione,. il DE PaorLis & stato
condotto al metodo da lui seguito. — Questo metodo raggiunge
jo. pari tempo la massima generalitda e la massima naturalezza.
B tratta infatti, in gran parte delle ricerche geometriche sugli
enti algebrici, di applicare, come dianzi rilevammo, da un lato
Ja teoria della polaritd rispetto ad wn gruppo di » elementi
ja:t=0 della forma semplice, teoria che deriva tutta dall’equa-
“gione 4. a," " =0 e da un altro lato il principio relativo ad
gna corrispondenza [m, n ] di equazione a,™$.,"=0. Ora & chiare
ghe entrambe queste equazioni, e pitt in generale gquella di ung
ualunque corrispondenza algebrica [m,, m, , m,,... ], si posson
dedurre da un'equazione plurilineare o, boe, .. =0 tra gli ele-
enti di un numero qualunque di forme, facendo coincidere questi
glementi in gruppi di m,, my, w,... Si pud dunque porre .4
fondamento di tutta la teoria lo studio delle corrispondenze
p=lineari a bye.. .. =0 tra n forme di 1% specie; e ‘concid
.‘,-;éi:,-‘sa._fé. ridotti ad un ente definibile elementarmente. I appunto
seost che fa il nostro A.: il fondamento della sua Memoria sono
igueste .corrispondenze, le quali raggruppano gli elementi delle s
forme in una oc™' di gruppi di ‘» eclementi, che egli chiama
aggruppamento projettivo (*) d'ordine n, lyp,, e definisce ¢on
la condizione che, se di un suo gruppo si fissano gli n—2 ele-
menti di »—2 forme, i rimanenti due descrivano nelle rispet-
' tive due forme una projettivita (ciod un & p,). — Questo &, come
diceramo, l'efite principale di tutta la trattazione: tutti g'li"a'lt_rli
cordinari enti algebrici, i sistemi di corrispondenze, le involu-
‘zioni, ecc., non sono che combinazioni o casi particolari di ag-
gruppamenti projettivi. — Aggiungiamo che I'aggruppamento Uy,
#pud, come la sua equazione, essere riducibile, ciod spezzarsi “in
2due o pih altri; ed in particolare pud essere singolare, cioé
ifpezzarsi in % (@, =0, b,=0, ¢,=0,.,.). La cnueidemzi_l}:l’lfe
_ﬁostante di siffatti agoruppamenti & d'importanza capitale, - &
5 . ; i
: (") Con questo qualificative di « projettivi » per gli aggruppamenti, cor-
Tispondenze, ece., I'A. sostituisce quelli consusti di « algebrica, lingare, vce o
I quali sembrano presupporrs una definizione analitica. i s
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Quanto allo svolgimento della Memoria possiamo limitaye
a qualche cenno, perché gid la prefazione di questa lo delineg con
sufficienti ragguagli. La teoria generale desli lp, esige aleung
preparazioni, fra cui meritano di esser rilevate quelle dej due
primi capitoli relativi ai sistemi fondamentali di elementi fuas
lungue: 1 quali non sono altro che quelle varietd che si sogliog
chiamare sarietd lineari, od iperspazi. Un sistema fondamenta],
vien definito da queste proprietd: che entro esso vi siap dei
gruppi Sy, o fasci, d'infiniti elementi, tali che per due elemeng;
passi sempre uno ed un solo fascio; e che se tre fasei 8¢, 8k
8" hanno a due a due un elemento comune diverso dall’ung
coppin all’altra, ogni altro fascio, che abbia un elementn COmNne
con S ed un altro con S,", abbia necessariamente un elementy
comune con S\". Da questi soli postulati e dalla solita genera-
zione di sistemi superiori S,, S,,... mediante quelli inferiorj,
si deducono tutte quelle proprietd che corrispondono ai principf
della geometria projettiva degl’ iperspazi; e solo per proceders
nello studio delle corrispondenze projettive occorre poi agginn=
gere il "postulato che una corrispondenza projettiva (cicd ottenuta
mediante projezioni e sezioni) tra due fasei sia individuata da
3 coppie ‘di elementi corrispondenti. — Questi sviluppi eran ne-
cessart per tutto il lavoro, perchd in esso s’ incontrano ripetu-
tamente dei sistemi infiniti di enti che verificano le dette con-
dizioni, ciod che sono fondamentali ; e ad essi allora vengono
applicati -con frutto i risultati generali oftenuti in quei due cas
pitoli: il che di ovigine a vari ragionamenti che si posson Ti-
guardare .come iperspaziali (*). ; FIs g {

(*) Del resto ragionamenti di tal natura si teovano anche nel lavoro del
KA4rTER ¢ sono inevitabili in quests teorie! Come esempio rilaviamo nella
Memoria in esame il n. 131 nel quale si considera un certo sistema sempli-
cemente infinito Ne di aggruppamenti profettivi, pel quale si dimostrano
dalle proprietd complstamente analoghe a quells ben - note della curva razio-
nals normale d’ordine k. Se qusl sistema si rapprezentasss analiticaments,
gl avrabba pei suol aggruppamenti un'aquazions i eni copfficienti sarebberu
forme binarie d’ordine k di due parametri @, @,: il che spiega quell'ana-
logia. Chiamando m Pording degli aggruppamenti o (supposte coincidenti la
m forme) considerando per ognuno di essi ghi m elementi m-pli, la N* del
De Paoris e di nna oot di gruppi di m elementi che il Kirrer sotto il
noma di fnvelusions d'erdine m ¢ roango k studia (88 99 e seg. del suo la-
voro; v. ancha § 180) mostrandone 'analogia con la eurva razionals normale
d’ordine k. Essa nasee in modo evidents da una corrispondenza [, m]; sicehd
si doyeva presentars necessariamente ad ambi gli scienziati, 2



RELAZIONE SULLA MEMORIA-DEL PROF. R. DE PAoLIS 873

:,'.'.-'41'9_]..}.é.’l_)plic:qxiOﬂG si presenta da prima nel sistema costitnito
.‘f‘tutti gli aggrappamenti - projettivi d’ordine n fra » forme
Undq,menu;uh Definiti in modo ovvio i fasei di aggruppamenti
4rgtabilita pcr essi, nel n. 56, una proprietd caratteristica im-
beante),” si riconosee poi in base ad essi che quel. sistema di
éﬁgﬂmp amenti & fondamentale {di specie 2°—1). In conseguenza
A 5n 0SSN0 introdturre dei sistemi fondamentali di varie apoc:e
,,_-gn_rl} di Ep,, e riferirli projettivamente fra loro: cosa im=
Ogtaﬂtn per tutto il seguito. — Mediante cid, e ‘partendo dagli
Egrllpjﬁmf’ﬂﬁ di -2 ordine, per pol procedere con lindurzions
mpleta ad aggruppamenti d’ordine qulunquc g1 definiscono '@
jatudmm:n 011*1 1unp_une'1tt projettivi armonici. Se'a b, e....=0
.?“ ¥, .. ,.—0_ sono le equazioni . dei due aggmpmmenﬁi, a
ﬁf:[xzmnp di armonia & (ad'y (b8) (cd).- Feo '
Ha L p,, s deﬁnhcnno come armonici (ﬂunp@stgm "1& data la doﬁ~
Mo per due Elp,-)) nel seguente modo. Due elementi x, o
mun‘l delle n forme son CDmp]t"tatl in gruppi di due Elp, qua-
nque ‘dai- grappt -di elenienti dLlle rimanenti n—1 forme i
iali cﬂﬁhtuusmno due pyy s considarino i ' come ‘omo=
gh1 quando questi ultimi due aggruppimenti sono -armenicit
ora’ 2, «' si corrisponderanno in una projettivita. Orbene, se
!Hﬁsfa. ¥ un'involuzione, sidice che ‘i due’ EUp, sono’ armonici:
6 relazione & di somma importanza per tutta quanta la teorid:
: ”&etarmmft una corrispondenza * reciproca- involutoria - fra
iéc‘n"r di’ ilp,t Fssa conduce ad -uno smlfﬂmento dclla mﬂ.s‘-‘slmﬂ.
gralita  della teoria- della polaritd rispetto ad “un €U, 7
nindi ‘dell’ capoi’czmm fm agmuppameutl pmjettm dl qufniunque
e, eoe. 421, 1 i
mdﬂme €230 parhcdme degli L:Lp,, si ottengono (quando le n

& sono m\rmppoutf*} le involuzioni d’ordine 7 e specie (dimen=
i 'n ) ﬂ-—l hﬂc -m [lu? sctcm.lt} ]a‘t dermmm&ﬂone deI D'i‘ Paors,

&Biio mtr“rsezzmr :ll n— ia 1nvoltmon1 nlﬁ'a.tte (e qumdl del mtema
H&amnntala da esse determinato) un’inveluzione prq,:cafteta di
d‘me n'e rango o (Jp, ) (*). Cosl pure da un ag mDpdmento

Tiim

v'} II°KéT1er nel suo lavora in vece che daghi i,l_p parte da]le m\o}uzmm
8lordine »n & 13 specie {che costruisce come luogo del genppo degli elemendd
ikl di duecinvoluzioni fisse d'ovdini rainori m, ed m-m , riferite- secondo
fPTQJElt:‘?ita la_guale varia in.un dato fascio di prq]ethwta} ° medla:ﬂa
Quests genera successivaments le involuzioni di spedia superior,
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projettiva U p, considerando solo i gruppi in cui gli elementj
coincidono sscondo le multiplicitd m,, nty,... m,, ove Zmy=p,
si_ha (come gia notammo) uua corrispondenza projotliva [m,
my, .. . m,|: ogni corrispondenza siffatta si ottiene in tal modo
da tutti gli Elp, di on sistema fondamentale la cui dimensiong
B9l S, — X My — .. —mm,,.m, . Dituttl questi entf
si ottengono molte proprietd valendosi di quelle gid date prece-
dentemente per gli ¢Up,. Cost si considerano le involuzioni ar-
moniche, gli elementi multipli od apolari, per involuzioni o p-el‘l
“lp, qualungue, ecc.; e di questi elementl si determina poi il
numero, come si trova il numero degli elementi uniti di una
corrispondenza (il principio di corrispondenza), il numero delle:'
coppie comuni a due corrispondenze tra due forme, quello degli
elementi uniti di due involuzioni di 17 rango riferite pl'Uj[!tt,im:
mente, ecc., ece. La polaritd generale rispetto ad un gruppo G,
deriva poi da quella relativa alla Jp, ., chs ha ghi elementi
di &, per n—pli; e rapidamente, in poche pagine, si p{:s;oﬁq
otteners coms semplici corollari le principali proposizioni che vi
si riferiscono, il Jacobiano di due gruppi, I'Hessiano ¢ lo Stei-
neriano di une, l'armonia fra gruppi, ece. 3

Ad un certo punto di questa trattazione compare la neces-
sith di stabilire un teorema geometrico che compin in essa uf;:
ficio analogo a quello che per l'algebra ha il teorema fonda-
mentale di questa. Ed invero & zolo da un teorema siffatio che
si posson trarre ad es. i risultati citati relativi a numeri di ele-
menti multipli, uniti, ecc... Il nostro A. ha scelto in sostanza
per teorema fondamentale questo: che una Jp, , ed una I s
hanno sempre un gruppo comune. Val la pena di riferire il con-
getto della dimostrazione: Esso consiste nel considerare un fascio
di Jp, . di cui quella data faccia parte, e riferirlo alla forma
sostegno, riguardando come omologa ad un elemento di questa
la Jp, ._, che contiene il gruppo della Jp, , determinato -da
quell’elemento. Rappresentando gli elementi della forma e quelli
del fascio di Jp, ,_, coi punti di due sfere g, &, si avrd una
corrispondenza [n, 1] fra i punti di 5 e quelli di wn cerfo gruppg
di 7. Ma la corrispondenza si dimostra esser confinua (e con un
numero finito di punti di diramazione): le si pud dungue appli-
care un teorema sulle corrispondenze continue che il Dg PAOLIS
ha stabilito geometricamente nei lavori precedenti, e che qui co;-‘
risponde al teorema analitico a cui bisogna sempre ricorrere DE}
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nto trascendente (ciod relativo alla continuita, ecc.) della di-
pY astrazione del teorema fondamentale dell’algebra. Bsso permette
i conchiudere che quel gruppo di ' abbraccia futfi { punt; di
qﬁésta sfera, ciod che ogni Jp, ., del fascio (e quindi in par-
goolare Ia data) ha comune un gruppo con la Jd o

Questi cenni sono sufficienti per dare un’idea del contenuto
olla Memoria, e mostrarne l'originalita e Pimportanza. Quanto
metodo con cui essa & svolta, non occorre dire che & essen-
mente sintetico e che della pura sintesi ha tutti i pregi, come
ve avere presentato all'A. tutte le difficolta. Per gli enti fon-
mentali le definizioni e le costruzioni, come pure le dimostra-
wioni delle principali proprieta, sono in generale basate sull’indu-
33 completa: il che & nella natura del metodo (*). I ragionamenti

=

no ‘sempre rigorosi, anche quelli pii delicati relativi alla con-
Huita delle corrispondenze prajettive. Infine osserversmo che la
rabtazione dell'argomento, fatta con si grande generalitd, meatrs
e iia._cbnt-im}a prova d'ingegno da parte dell’A., raggiunge in
n:_"témﬁa una grande naturalezza, e quasi il carattere di ne-
dld. st che ci par difficile che in’ avvenire vi s possano ‘in-
frodurre delle semplificazioni importanti, almeno di concetto, Bssa
et permette gid di prevedere che I'A. potrd, in base ad essa, se-
endo lo stesso indirizzo, svolgere egregiamente le parti succes-
e dol suo tema, ciod la teoria geometrica delle curve piane!
lle superficie e delle varietd algebriche di ogni dimensione. B
.:l;mi:%ccigm'g votl che eid aceada sulle:itamepte, com.’egﬁ (alm_en:t?
pparte) ci fa sperare. Cosi quello che abbiamo chiamato il ‘se-
ondo periodo nella costruzione della geometria projettiva essen-
almente sintetica si potrd considerare come ohiuso ottimamente

1]

bl:,'il_]_lport:nnte opera del Prof. D Paorns!

E. D'Ovipio.
C. Seere, Relafore.

rf‘) B in fatti il Kdrrer procede alle steszo modo, — Del resto, all'infuori
' pochs coincidenza richisste dall’identithy dello scopo e del punto di par-
0023 (la teoria di StaopT), non vi soms altr punti di contatto fra i dua
ori.
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